Mémento développements

1) Développer, c'est remplacer un produit de facteurs par unarsomle termes. Et cela se tradoijours
par une disparition des parentheses.
Développer, c'est donc contourner la priorité desrations et la regle qui dit que toute opératintree
parentheses est prioritaire sur les autres.
Développer, c'est utiliser la propriété dstributivité de la multiplication sur I'additioh
3Xx(5+4-2)=3x5+3x4-3x2
S
Chaque fleche indique une multiplication (ici) @arVous pouvez vérifier que les 2 calculs de part e
d'autre du signe = donnent des résultats parfaiterdentiques.
Il y a quelgques écueils a éviter cependant.
Gardons-nous de confondtex x avecx + x ! .......... XXX= X2 et Xx+Xx=2X

Ou encore 2+ 3xavec XX 3x! ........... XX 3X=6x° et X+ 3X=5x
2X + X=x+Xx + x+x+xce qui fait bien 5 fois le nombre

Autre erreur trés répandue : ajoutefet x° pour trouver®. La faute vient |a d'une méconnaissance des
calculs de puissances... En effet, selon la dé&fimi®, c'est x x X X x X X x X (5 nombres égaux»dans la

multiplication), ce qui, il est facile d'en convenst différent de?+ x3 qui est lui XX X + XX X X X.
Pour illustrer ce propos, voici quelques exemples :
X(X + 2) =X%+ ... XY(X+Y) =Xy +Xy2... XY(2x + 5Y) = 6%y + 1ky2....
2X(3X - 4) X(X - 2) = 6¢- 8X - X+ 2X = 5¢%- 6X....
Pour ce dernier exemple, il y avait 2 séries der@dyts. La 2e série comportait une difficulté
supplémentaire : il fallait multiplier par -3 etmopenser a appliquer la regle des signes ®e la
Cas du produit de 2 sommes (algébriques!) :

{ Y vV On doit multiplier chaque terme de
(5x + 2)(2x + 3) = 104 + 15+ 4x+ 6= 104+ 1%+ 6 /'une des sommes, par chagque terme
A A de /'autre somme.

2) Développer c'est aussi faire usage, lorsque c'est possibégalités appelé$roduits ou ldentités
Remarquableqqui présentent des développements (suivis de rédgytdéja effectués permettant de
gagner du temps.

Jusqu'en 3e, elles sont au nombre de 3 :
— Carré d'une sommda+b)? = (a+b)(a+b) = &+ab+ba+lF= a+2ab+b?
[l faut "simplement" repérer qui est a et qui est b
Exemples
O (x+3)2 La, c'est simple : a c'esket b c'est 3. Donfx+3)>= x*+2 x X x 3+F = x*+6x+9
Calcul mental ;: 54(50+4=50?+2 x 50x 4+4 = 2500+400+16 = 2916.
O (3x+5)%. Déja plus "complexe" : ici a =3t b =5.(3x+5)?= (3x)*+2x 3x x 5+5 = 9x*+30x+25
Une faute trés répandue a éviter : &=®nc non #ce n'est pasX3 puisque :
(3X)2 = (3xx)?=3?x x> =K. Il a été vu, en effet, en 4e quex(@™ = " x b"
O (3x+2y+5y=[(3x+2y)+5]% Plus surprenant. Le travail se fait par une dewatpplication du produit
remarquable : on note a =x@@®y) et b = 5.
On obtient : [3x+2y)+5]? = (3x+2y)*+2 x (3x+2y) x 5+5%2= (3x+2y)*+10(3x+2y)+25
On réutilise la formule de produit remarquable afBe2y)? 'sans oublier de distribuler 10 :
[(3x+2y)+5]? = P+12xy+4y "+ 30k + 20y + 25

— Carré d'une différencga-b)? = (a-b)(ab) = #-abba+lF= a?-2ab+k?
Il faut "simplement" aussi repérer qui est a et gsti b... et se souvenir que le seul changement d
produit n°2 (ab)? par rapport au produit n°1+B)? c'est le changement de signe, c'est tout.
Avec les exemples donnés au-dessus :
O (X-3)?=x%2x X x 3+F = x2-6x+9.
O (3x-57= (3X)*>2x 3x x 5+5 = 9x>-30x+25



O (3x-2y-5)= [(3x-2y) -5)] = (3X)2-2 x (3x-2y) x 5+25 =9x?12Xy+4y*- 30x+20y+25

Attention aux signes quand on distribue !

On peut mélanger les deux (un + etun -) ?
Bien sdr !

On peut aussi écrire : X2y-5)=[3x-(2y+5)]?

(3x-2y-5¥=[3x-(2y+5)" = (K)?- 2x X x (2y+5)+(2y+5)* = H*-6x(2y+5) +(4y* +20y+25)
D'ol X-2y-5)=[3x-(2y+5)2 = 9-12xy -30x +4y? +20y+25

L'ordre n'est plus tout a fait le méme, mais lesiés (signes compris) sont bien les mémes

— Produit d'une somme par une différen¢a+b)(a-b) = e-ab+ba-B= a?-b?

0

0

0

(x+3)(x-3). La, c'est simple : a c'eskt b c'est 3. Donc(x+3)(x-3) =x*3% = x>-9
Calcul mental : 54 46= (50+4)(50-4%50%- 4> = 2500-16 = 2484.

(3x+5)(3x+5). A peine plus "complexe" : icia x8t b = 5.

Donc :(3x+5)(3x+5) = (X)*-5% = XK>-25

(3x+2y+5)(3+2y-5) = [(K+2y)+5][(3x+2y)-5)]. Ici a = (X+2y) etb =5

Donc [(3x+2y)+5][(3x+2y)-5)] = (IX+2y)? — F = K>+12Xy+4y*-25

Autre exemple : (8+2y-5)(3x-2y+5) = [3x+(2y-5)][3x-(2y-5)] ou a= X et b = (3-5)
(3x+2y-5)(3x-2y+5) = [X+(2y-5)][3x-(2y-5)] = (3X)* — (-5 = K~ (4y* - 20y+25)
Donc :(3x+2y-5)(3x-2y+5) = XK%— 4y*+20y-25



